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ESEMPIO
1)Trovare tutte le soluzioni intere di 100x+102y=9. SO+ 5 2(7 = 44

Sol. Si hache M.C.D.(100,102)=2 non divide 9. Quindi non ¢ci sono soluzioni intere.
(50, S2)=2 nouwdliwde 44
ESEMPIO

2) Trovare tutte le soluzioni intere di 168x+132y = O.

Sol. Abbiamo visto che M.C.D.(168,132)=12.

Le soluzioni sono quindi tutte e sole della forma:

132 132
X= t= t=11t
M.C.D.(168,132 12 . :
( ) al variare di t€EZ.
____ 168 o 168
V= "McD(68,132) - 1p T4t
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3)Trovare tutte le soluzioni intere di 168x+132y = 36.

O) Si ha che M.C.D(168,132)=12 divide 36 — ['equazione ha soluzioni intere.
1) Risolvo lidentita di Bezout: trovo X e Y te. 168X+132y=M.C.D.(168,132)=12.

2.) Le soluzioni particolari saranno:

36

_ 36 ~ ~
O M.C.D(168,132)

=3 v = -
X=3X ¢ Yoy en(168,132) VY

X

3) Le soluzioni generali saranno:
132 168

X=Xt McD(168,132) L Xot12t € VWM e D (168,132) =yprlat
al variare di tEZ.
1) Risolvo lidentita di Bezout: trovo X e r)\/J te 168X+ 1327= M.C.D(168,132)=12.
Si usa l'algoritmo di Euclide come visto in precedenza.
168=132:1+36 — 36 = 168-132
13'2\{36-"3{24 —24=132-336= 132-3(168-132) =-3-168+4-132
365241412 ——312=36-24= 168-132-(-3-168+4-132) =4-168-5-132
25;/= 12'7/2+o —— MCD(168,132)=12 > ;=4’,;=_5

2.) Le soluzioni particolari saranno:

. 36
° M.C.D(168,132)

. 36 ~ o~
"= cp(i68,132) V>

NESHANE

> X,=12 € y,=-15

3) Le soluzioni generali saranno:

122 = =y, 168 T x=12+412t
MCD(168,132) T Xt12t e YV e n (168, 132) YA > tEZ

y=-15-14t
al variare di t€Z.

X=Xy+

rrrrr
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Per risolvere ax+by=c ...
(c#0)

1) Calcolo MCD(a, b);

2.) Risolvo ax+by=0 usando il teorema visto prima;
3) Risolvo lidentita di Bezout: trovo x e 7 te. ax+by=M.C.D(a,b);

— ¢ ;(J e V= = .
° M.C.D(a,b) ° M.C.D(a,b)

4) Le soluzioni particolari saranno: X Y;

5) Le soluzioni generali si ottengono somumando le soluzioni particolari con quelle
trovate al punto 2).
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\%s/é(mod 5)
{XE 3(mod6)
x=1(mod7)

0)5,6e7 sono adue adue coprimi.

=560 72=010 2.) Risolvo le congruenze:

N,=6-7=42 42y,=1(mod5) —2y;=1(mod5)-y,=3(mod5)
N,=5-7=35 35y,=1(mod6) —-y,=1(mod6)-y,=-1(mod6)
N;=5-6=30 30y;=1(mod7) —2y,=1(mod7)->y,=4(mod7)

3) La soluzione del sistema é:

x=2-42-3+3-35-(-1)+1-30-4 (mod 210)— x= 57(mod 210).

E SR X0

2. Per quanti interi n, 1<n<143 il numero n°-5n+6 &un multiplo di 1437

SOLUZIONE

Scompon go: n2—5n+6:(n—2)(n—3) e 143=11-13.

Quattri casi possibili:
a) nN-2 ¢multiplodi 143; — n-2=0 - n=2 (perché 1<n<143)
b) n-3 emultiplodi 143; — n-3=0 - n=3 // iré
¢) n-2 ewmultiplodi 11 e N-3 & multiplo di 13;

d) n-2 emultiplo di 13 e N-3 & multiplo di 11.

Il caso ¢) equivale a: Il caso d) equivale a:
{/752 (mod11) 1 soluzione n=3(mod11) 1 soluzione
_ — modulo 143 _ ? modulo 143
n=3(mod 13) (n=68) n=2 (mod13) (n=80)
In totale, 4 interi.
cou &b (P COAn ££¢b~452=
uﬁwS—LdM Do b
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